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CHUYÊN ĐÉ PHƯƠNG TRINH VA BẤT PHƯƠNG TRÌNH 

BÀI 1: ĐẠI CƯƠNG VÊ PHƯƠNG TRÌNH VÀ BẤT PHƯƠNG TRÌNH 

I. KIẾN THỨC CẦN NHỚ 

1. PHƯƠNG TRÌNH DẠNG: ax + b = 0 


ax + b = 0 (1) 

Hệ sô 

Kết luận 

a ĩ*0 

(1) CÓ nghiệm duy nhất X = — — 

a 

a = 0 

b 

(1) vô nghiệm 


II 

-Q 

(1) nghiệm đúng với mọi X 


Chú ý: Khi a thì (1 ] được gọi là phương trình bậc nhất một ẩn. 


2. BẤT PHƯƠNG TRÌNH DẠNG ax + b < 0 


Biện luận 

Dấu nhị thức bậc nhất 

Điều kiện 

Kết quả tập nghiệm 


f(x) = ax + b (a 7^0) 

a > 0 

s = 

í b) 

—oo*- 

V ’ a) 


X E 

í *ì 

—oo*- 

V ’ a) 


a.f(x) < 0 

a < 0 

s = 

r b ' 

-;+oo 

\ a ) 


X E 

b 

-;+oo 

V a y 


a.f(x) > 0 

a = 0 

b>0 

s = 0 


b<0 

s =R 


3. PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI: az 2 +bx + c = 0 
1. Cách giải 


ax 2 + bx + c = 0 (íỉ^O) (1) 

tì 

1 

CM 

hO 

II 

<1 

Kết luận 


-b±4Ả 

A>0 

(1) CÓ 2 nghiêm phân hỉêt X. 9 = --— 

■ 2 a 

A = 0 

(1) có nghiêm kép X = —— 

2 a 

A< 0 

(1) vô nghiệm 


Chú ý: - Nếu a + b + c = 0 thì (1) có hai nghiệm làx = 1 và X = 

a 

- Nếu a - b + c - 0 thì (1) có hai nghiệm là x = -1 vàx= — — . 

a 

- Nếu b chẵn thì ta có thể dùng công thức thu gọn với b' =—. 

2. Định lí Vi-et 

Hai số x 1 ,x ọ là các nghiệm của phương trình bậc hai ax 2 + bx + c = 0 khi và chỉ khi chúng thoả mãn các hệ thức 
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„ , b , „ c 

b = X, + x 9 = - va F = x.Xr, = — ■ 

a a 


4. BẤT PHƯƠNG TRÌNH BẬC HAI 


Xét dấu tam thức bậc hai 

Giải bất phương trình bậc hai 

f(x) = ax 2 +bx + c (a ^0) 

Dựa vào định lý dấu tam thức bậc hai đê giải 

A <0 

a.f(x) > 0, Vx £ R 

A = 0 

a.f(x) >0, Vx £ R\\ —— 

[ 2 a 

A> 0 

a.f(x) > 0, Vx £ (—00; X]) u(x 2 ; 

+oo) 

a. f(x) < 0, Vx £ (xị; x 2 ) 


II. CÁC DẠNG TOÁN 

1. Dang toán 1: Giải và biên luân phương trình và bất phương trình 

HT1. Giải và biện luận các phương trình sau theo tham số m\ 


1) (m 2 + 2)x — 2 m = X — 3 
3) m(x — m + 3) = ro(x — 2) + 6 


5] (m 2 — m)x = 2x + ro 2 — 1 


HT2. Giải các bất phương trình sau: 


2) m( X ~m) = x + m — 2 
4] ro 2 (x — 1) + 771 = x(3m — 2) 

6) (ro +1) 2 X = (2m + 5)x + 2 + ro 


(2x — 5)(x + 2) ^ 0 
J —4x + 3 


., 3x — 4 

^ > 1 
X — 2 


X — 3 ^ X + 5 
X + 1 X — 2 


2 — X 


X — 3 1 — 2x 

3 ) ——r < -—“7 

X + 5 X — 3 


6 ) ——— < 5 


X — 1 2x — 1 


HT3. Giải và biện luận các bất phương trình sau: 

1) ro(x — ro) < X — 1 2) rox + 6 > 2x + 3ro 


3) (ro + l)x + ro < 3ro + 4 

ro(x — 2) , X — ro _ x + 1 

5 ) —^-7 H-—— > —(— 

6 3 2 

HT4. Giải và biện luận các bất phương trình sau: 


4) rox + 1 > ro 2 + X 

6) 3 — rox < 2(x — ro) — (ro + l) 2 


1 ) 2l + m - 1 >0 
X + 1 


2) roa; - m + 1 <0 
X — 1 


3) Vx — l(x — ro + 2) > 0 


HT5. Giải và biện luận các phương trình sau: 

1) X 2 + 5x + 3ro — 1=0 

3) X 2 — 2(ro — l)x + m 2 = 0 

5) (ro — l)x 2 + (2 — ro)x — 1 = 0 

HT6. Giải và biện luận các bất phương trình sau: 


2) 2x 2 + 12x — 15ro = 0 

4) (ro + l)x 2 — 2(ro — l)x + ro — 2 = 0 

6) rox 2 — 2(ro + 3)x + ro + 1 = 0 


1) X 2 — rox + ro + 3 > 0 


2) (1 + ro)x 2 — 2rox + 2ro <0 3) rox 2 — 2x + 4 > 0 


HT7. Trong các phương trình sau, tìm giá trị của tham số để phương trình: 

i) Có nghiệm duy nhất ii) Vô nghiệm iii) Nghiệm đúng với mọi X e R. 
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1) (m — 2)x = 71 — 1 


2) (m 2 4- 2771 — 3)a: = 771 — 1 


3) (mi + 2)(x + 1) = (mx + m 2 )x 4) (m 2 — m)x = 2x + 777 2 — 1 

HT8. Tìm m để các bất phương trình sau vô nghiệm: 

a) m 2 X + 4m — 3 < X + m 2 b) m 2 x + 1 > 777 + (3 777 — 2)x 

c) mx — m 2 > mx — 4 d) 3 — mx < 2(x — m) — (m + l) 2 


2. Dang toán 2: Dấu của nghiêm sỏ phương trình bầc hai ax 2 + bx + c = 0 (a ^ 0) (1) 


• (1) có hai nghiệm trái dấu <^>p < 0 

[a > 0 

•(1) có hai nghiệm cùng dấu <=> j p 0 


A > 0 


A > 0 

•(1) có hai nghiệm dương 

p > 0 

•(1) có hai nghiệm âm 

p > 0 


s> 0 


s < 0 

Chú ý: Trong các trường hợp trên nếu yêu cầu hai nghiệm phân biệt thì A> 0. 



Bài tâp 

HT9. Xác định m để phương trình: 

i) có hai nghiệm trái dấu ii) có hai nghiệm âm phân biệt 


iii) có hai nghiệm dương phân biệt 

1 ) X 2 + 5x + 3771 — 1 = 0 
3] X 2 — 2 (m — V)x + m 2 = 0 
5 ] (m — Ỷ)X 2 + (2 — m)x — 1 = 0 
7) X 2 — 4x + m + 1 = 0 


2] 2x 2 +12x-lĩ>m = 0 


4] (m + X)x — 2(771 — \)x + 771 — 2 = 0 


6) mx 2 — 2 (m + ỉ)x + m + 1 = 0 


8) (m + l)a: 2 + 2(771 + 4)x + m + 1 = 0 


3. Dang toán 3: Án dung đinh lvViet 


a. Biểu thức đổi xứng của các nghiệm sô 

, b c ~ 7 , ọ 

Ta sử dụng công thức s = x, + x 0 = — — ] p = X, X:. = — để biểu diên các biểu thức đối xứng của các nghiệm Xi, X 2 

a a 

theo s và p. 

Ví dụ: x 2 + xị = (Xỵ + x 2 ) 2 — 2Xj x< 2 = s 2 — 2p 

Xị + xị = (a^ + X’ 2 ) Ị(^ + X 2 Ý — 3 ^X 2 ! = S(S 2 — 3 P) 

b. Hệ thức của các nghiệm độc lập đổi với tham sô 

Để tìm hệ thức của các nghiệm độc lập đối với tham số ta tìm: 

0 _ „ _ b _. D _ „ „ _ iì 

ữ = X, + Xr, =-: p = X. Xr, = — 

1 2 a 1 2 a 

(.sp có chứa tham số m). 

Khử tham số m giữa SvàPta tìm được hệ thức giữa Xì và X 2 . 

c. Lập phương trình bậc hai 

Nếu phương trình bậc hai có các nghiệm uvàv thì phương trình bậc hai có dạng: 


X 2 - Sx + p = 0 , 


trong đó s = u + V, p = uv. 


Bài tập 

HT10. Gọi x 1 ,x 2 là các nghiệm của phương trình. Không giải phương trình, hãy tính: 
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A = X 2 + X 2 ; B = + x 2 ; c = xị + xị ; D = Ịa^ — x 2 ị ; E = (2x 1 + x 2 )(2x 2 + x^) 

1) X 2 - X - 5 = 0 2) 2x 2 - 3x - 7 = 0 3) 3ie 2 + lCte + 3 = 0 

4) X 2 - 2x -15 = 0 5] 2x 2 - 5x + 2 = 0 6) -Ịix 2 + 5x - s = 0 

HT11. Cho phương trình: (m + l)x 2 — 2{m — V)x + m — 2 = ữ (*). Xác định m để: 

1) (*) có hai nghiệm phân biệt. 

2) (*) có một nghiệm bằng 2. Tính nghiệm kia. 

3) Tổng bình phương các nghiệm bằng 2. 

HT12. Cho phương trình: x 2 — 2(2 m + l)x + 3 + 4m = 0 (*). 

1) Tìm m để (*) có hai nghiệm Xi, X 2 . 

2) Tìm hệ thức giữa X\, X 2 độc lập đối với m. 

3) Tính theo m, biểu thức A = xị + xị. 

4) Tìm m để (*) có một nghiệm gấp 3 lần nghiệm kia. 

5) Lập phương trình bậc hai có các nghiệm là X 2 , X 2 . 

HT13. Cho phương trình: X 2 — 2 (m — l)x + m 2 — 3 m = 0 (*). 

1) Tìm m để (*) có nghiệm x = 0. Tính nghiệm còn lại. 

2) Khi (*) có hai nghiệm Xi, X 2 . Tìm hệ thức giữa Xi, X 2 độc lập đối với m. 

3) Tìm m để (*) có hai nghiệm Xi, X 2 thoả: X 2 +X 2 = 8 . 

HD: a) m = 3; m = 4 b] (x 1 + x^) 2 - 2(x 1 + x 2 ) — ấX\X 2 —8 = 0 c) m = -1; m = 2. 

HT14. Cho phương trình: X 2 — (m 2 — 3 m)x + m 3 = 0. 

a) Tìm m để phương trình có một nghiệm bằng bình phương nghiệm kia. 

b) Tìm m để phương trình có một nghiệm bằng 1. Tính nghiệm còn lại. 

HD: a) ìĩì = 0; m = 1 b) x 2 = T, x 2 = 5 V 2 — 7; x 2 = — 5 V 2 — 7. 
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BÀI 2: PHƯƠNG TRÌNH VÀ BẤT PHƯƠNG TRÌNH CHỨA DẤU GIÁ TRỊ TUYỆT ĐÔÌ 

I. KIẾN THỨC CẦN NHỚ 


1. Định nghĩa và tính chất 

11 Ả khi A > 0 

• UI = 

—A khi A < 0 

• \a.b\ = \a\.\b\ 

. \a+b\ = \a\ + \b\^ ab>0 

• \A+b\ = \\a\-\b\\o A.B <0 
Với B > 0 ta có: 


UI > 0, VA 


UI 2 = A 2 


\a\ < B -B < A < B; 


, \a-b\ = \a\+\b\&a.b<0 
• \a~b\ = IUI-UII <=> A.B> 0 

A<-B 


\a\>B 


<í=> 


A> B 


2. Cách giải 

Để giải phương trình và bất phương trình chứa ẩn trong dấu GTTĐ ta tìm cách để khử dấu GTTĐ, bằng cách: 

- Dùng định nghĩa hoặc tính chất của GTTĐ. 

- Bình phương hai vế. 

- Đặt ẩn phụ. 

a) Phương trình: 


f(x) = g(x) 
/0) = -g(x) 



ỉ(x) > 0 

ƠI 

• Dạng 1: |/(x)| = g(x) 

f( x ) = g{x) ^ 

f{x) <0 


-f(x) = g{x) 


0 1 

• Dạng 2: \f(x)\ = |$(a:)| 4 [f(x)f = [g(x)f 




/ 0 ) = g{x) 
/U) = -g(x) 


•Dạng 3: a|/(a:)| + &|<?(a;)| = h{x) 

Đối với phương trình có dạng này ta thường dùng phương pháp khoảng để giải. 

b) Bất phương trình 

g(x) > 0 

-g{x) < f{x) < g{x) 


• Dạngl: 


\f{x)\ < g(x) 




1 Dạng 2: 


\f(x)\ > g(x) 


<í=> 


g(x) < 0 
f(x) có nghĩa 

g{x) > 0 

/0) < -g(x) 
f{x) > g{x) 

UI = -Ả <£> A < 0 


Chú ý: • \Á = A<*A>0; 

• Với B > 0 ta có: UI < B —B < A < B; 

• \a + b\ = ui + UI <*ab>0;\a-b\ = ui + \b\<^ab<0 


UI >5 




A<-B 
A> B ' 


Bài tầp 

HT15. Giải các phương trình sau: 

1] \2x - 1| = X + 3 

3) X 2 — 3 UI + 2 = 0 
5) la; 2 - 4a: - ỗ| = 4x -17 


2) \Ịx 2 + 6a; + 9 = hx - 1| 

4) |4x —17| = X 2 -4x-5 
6] \x — 1| — UI + \lx + 3| = 2x + 4 
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7] 2\x + l\ 


X — 2x — 8 


= X — X — 5 


8) \x — 1| + \x + 2\ + \x — 3| = 14 


HT16. Giải các phương trình sau: 

1 ) \ịx + ĩ\ = ẩx +7 

3) la; —1| + \lx +1| = |3x| 

5) \2x - ỗ| + ba; 2 - 7a; + ỗ| = 0 

HT17. Giải các phương trình sau: 

T) x 2 - 2x + \x-l\-l = ữ 

HT18. Giải các bất phương trình sau 


1 ) 


3) 


x s -2x-\ 


< X +1 


x ầ — 5a; + 4 


< ar + 6a; + 5 


2) |2x — 3| = 3-2x 
4) la; 2 — 2x — 3Ỉ = X 2 + \2x + 3| 
6) \x + 3| +17 — x\ = 10 


2) a; 4 + 4a; 2 + 2 


X — 2x 


= ấx ó +3 


2 ) 


2ar + X — 3 


> 2a; + l 


4) X 2 + X — Ĩ 


< 


2x z + X - 2 


BÀI 3: PHƯƠNG TRÌNH VÀ BẤT PHƯƠNG TRÌNH CHỨA DẤU CĂN THỨC 


Cách giải: Để giải phương trình chứa ẩn dưới dấu căn ta tìm cách để khử dấu căn, bằng cách: 

- Nâng luỹ thừa hai vê 

- Đặt ẩn phụ. 


Chú ý: Khi thực hiện các phép biến đổi cần chúý điêu kiện để các căn được xác định. 

I. Biến đổi tương đương 
a. Phương trình: 


Dạng 1: \Ịf(x) = g(x) d 

f(x) = [g{x)] 2 
g(x) > 0 

Dạng 2: 7/(z) = y[g(x) <£> 

f(x) = g(x) 

f(x) > 0 ( hay g(x) > 0) 

Dạng 3: $lf(x) = $Ịg{x) <s> f(x) = g(x) 

Dạng 4: %lf(x) = g(x) 0 /( x) = (g{x)f 

b. Bất phương trình 


• Dạng 1; 7/(3;) < g{x) 0 

f( x ) > 0 

g(x) > 0 

f( x ) < [g( x )f 

• Dạng 2 :yỊf(x) > g{x) 

g{x) < 0 

f(x) > 0 

g{x) > 0 

f( x ) > U^)] 2 


Bài tâp 


HT19. Giải các phương trình sau: 

1) \Ỉ2x — 3 = X - 3 2) \lòx + 10 = 8 - X 
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3 ] a; — V 2 a; — 5=4 

4) Va ; 2 +2:-12 = 

5) Va ; 2 + 2 a; + 4 = V2 — 2: 

6 ] V 3 a ; 2 — 9 a +1 

8 ) V 3 a ; 2 — 9 o; + 1 = U-2I 

8 ) (a: — 3 ) Va ; 2 + 4 


HT20. Giải các bất phương trình sau: 


1) yjx 2 + X — 12 < 8 — X 

2) VV 2 " 

4) \lx 2 — 3x — 10 > X — 2 

5) VãV 

7] \Ịx + 3 — — x > yj2x — 8 

8) V 2 - 


12 <7-X 


3) 


6 ) 


v^ 


4x + 21 < X + 3 


^2x + \Ịl 


6x z +1 > X + 1 


HT21. Giải các phương trình: 

1) V 3x + 2 + Va; +1 = 3 


2) V3 + a; — \Ỉ2 — x = 1 


33 X -Ị“ Va: + ĩ — 1 

5] ^3 + X + 4Õ--X = 3 

HT22. Giải các phương trình sau: 


4) Va;+ 9 = 5 - V 2 X + 4 
6) V 3a: + 4 — \l2x + 1 = Va; + 3 


1) Va: 2 +9 - Va; 2 -7 = 2 
3) Vl + V^ + \jl-Jx = 2 

5) V 5 VT 7 - VõV-13 = 1 

HT23. Giải các bất phương trình sau: 

Va; 2 — 4o; 


2) \l3x 2 +5x +8 - \j3x 2 +5x + l = 1 
4) Va; 2 + 2 : — 5 + Va; 2 + 8a; — 4 = 5 

6] V 9 -Va; + 1 + v? +VZ + 1 = 4 


1) 


3 — X 


< 2 


2 ) + 


X + 3 


3) (a; + 3 




4 < a; - 9 


4) 


V—a; 2 + a; + 6 ^ V—V 2 + a; + 6 


2o: + 5 


> 


1 + 4 


HT24. Giải các bất phương trình sau: 

1) a: + 2 < Va; 2 +8 2) V 2 V 2 + 1 > V++ - 1 

HT25. Giải các phương trình sau: 


3) Va; + 1 > Va; -3 


1) Va: + l + Va; + 10 = Va; + 2+ Va: + 5 

2) Va;+ 1 +Va;+ 2+Va:+ 3 = 0 

3) -f- 3 -b ^Sx +1 = 2yjx "sl^x -|- 2 

4) — - + Va: +1 = Va; 2 — o; + 1 + Va: + 3 


V a; + 3 

5) \Jx 2 +2x + \Ỉ2x — 1 = \j3x 2 + 4x + 1 

6) Vl — a; = yÍ6 — X — V—5 — 2o: 

7) Vl2-a; + Vl4 + o; = 2 

8) Va; -1 + Va; - 2 = hx -1 
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II. Đặt ẩn phụ 


Dạng 1: af(x) + byjf(x) + c = 0 <=> 

t = V/(a;), t > 0 


ữí “b bt “h c — 0 

Dạng 2 : V/(a;) + Vỡ(ãÕ = 


Dạng 3: V/(aộ ± Vff(» + \lf{x)-g(x) 

= / 1 ( 2 :) và /( 2 ;) ± g(x) = k (, k = const) Đặt t = yjf(x) ± \ịg(x), . 


HT26. Giải các phương trình sau: 

1) X 2 — 6x + 9 = 4Va; 2 — 6x + 6 2) ^(x — 3)(8 — x) + 26 = —X 2 + lLr 


3) (x + 4)(x + 1) - 3^ịx 2 + ỗa; + 2 = 6 4) (x + 5) (2 - x) = 3Va; 2 + 3a; 

5] X 2 + Va; 2 +11 = 31 6) I 2 - 2a; + 8 - 4^(4 - a-)(a; + 2) = 0 

HT27. Giải các phương trình sau: 

1) Va; + 3 + Vô — a; = 3 + V(a; + 3) (6 — a;) 

2) V2a; + 3 + Va: + 1 = 3a; + 2Ậ2x + 3)(x + ĩ) - 16 


yjx — 1 + V3 — X — ^ 

(x — 1) (3 — x) : 

V 7 — X + V 2 4" 2? — ^ 

/( 7- a;)(2 + 2 ;) 


5] Va; + 1 + V4 — a; + V(a; +1)(4 — 2;) = 5 

6] \Ỉ3x — 2 + Va; — 1 = 4a; - 9 + 2 V 33; 2 -5a; + 2 

7} 1 + — V X — x 2 = \fx + \ll — X 
3 

8) \[x + V9 — 2; = \Ị—x 2 + 9x + 9 

HT28. Giải các bất phương trình sau: 

1) Vo - 3)(8 - 2;) + 26 > -a; 2 + lla; 2) (a; + 5)(a; - 2) + 3Va;(a; + 3) > 0 

3) (a; + l)(a; + 4) < õVa; 2 + ỗa; + 28 4) V 32; 2 + ỗa; + 7 - V 33; 2 + ỗa; + 2 > 1 

HT29. Giải các phương trình sau: 

1) \Ỉ2x - 4 + 2-Ì2x - 5 + 'J2x^4~+6^2x = 5 = 14 

2 ) Va; + 5 — 4Va; +1 + Va; + 2 — 2Va; +1 = 1 

3) V 2a; - 2yỈ2x^l - 2^2x + 3 - 4V2a; -1 + 3V22; + 8 - 6V22; -1 = 4 
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Dạng 4: Đặt ẩn phụ không hoàn toàn: Là phương pháp sử dụng 1 ẩn phụ chuyển phương trình ban đầu về 1 phương 
trình với 1 ẩn phụ nhưng các hệ số vẫn chứa ẩn X ban đầu. 


Bài tầp: 

1) a 2 - 1 = 2aVa 2 - 2x 
3) X 2 — 1 = 2x'Jx 2 + 2x 


2) (4a - l)Va đ + 1 = 2x ó + 2x + 1 


4) a z + 4a = (a + 2)Va 2 — 2a + 4 


Dạng 7: Đặt ẩn phụ chuyên phương trình vê hệ đổi xứng: 

+ yỊax + b = c(dx + e) 2 + ữi + Ị3y với d — ac + a,e = bc + /3 

Đặt: dy + e= yịax + b 

+ yfãx + b = c(dx + e) 3 + OLX + (3 với d = ac + a,e = bc + /3 
Đặt: dy + e= ĩỊax + b 


Bài tầp 

HT30. Giải các phương trình sau: 

1) VirTĨ = —4a 2 + 13a - 5 


2] X 3 + 2 = 3v3a - 2 


3) Va +1 = a 2 * + 4a + 5 

5) a 3 + 1 = 2hx - 1 

III. Phương pháp trục căn thức 
Bài tập 

HT31. Giải các phương trình sau: 

1) x 2 + 3a +1 = (a + 3) Va 2 4-1 


4) J 4x „t 9 = 7x 2 +7x,x>0 


28 


6] xìÌ35 — X 3 a + V35 — a 3 


= 30 


3] Va 2 — 1 +x = Va 3 -2 
5] 2^/(2 — a)(5 — a) = X + V(2 — a)(10 — a) 
7} Va 2 +4 = Va: — 1 + 2a - 3 
9) Ậx 2 + 16x + 18 + Va- 2 -1 = 


2) Va; 2 +12 + 5 = 3a + Va; 2 +5 

4) VVr 2 + a + 9 + VVẼ 2 — a + 1 = a + 4 

6) V4-3VlO-3a = a - 2 

8) Va 2 -1 + V3a 3 — 2 = 3a - 2 


11 ) 


2a + 16a + 18 + Va — 1 = 2a + 4 10) V 

Văa 2 — 5a +1 — Va 2 — 2 = \Ị3(x 2 — X — 1) — Va 2 * 8 — 3x + 4 


Va; 2 +15 = 3a - 2 + Va; 2 + 8 


IV. Phương pháp xét hàm sô 

HT32. Giải các phương trình sau: 

1) V4a — 1 + V 4a 2 - ĩ = 1 

3) Va — 1 + Va — 2 = 3 

V. Phương pháp đánh giá 

1) Va; 2 - 2a + 5 + Va: — 1 = 2 


3) 


2) Va — 1 = —a 3 — 4a + 5 
4) V2a-1 + Va 2 +3 = 4 - 


2) 2 v+r 3 - lla 2 + 25a -12 = a 2 + 6a -1 


L 1 

\ 

1 

'í 

II 

1 

X- 

\ 2 

V X 

X 


4) 


Va — 2-Vã — 1 + Va + 3 — 4Va — 1 = 1 
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VI. Các bài toán liên quan đến tham sô 


HT1. Cho phương trình \Ịx + 4-v/ã; — 4 + X + yjx — 4 = m . 

a. Giải phương trình với m — 6. 

b. Tìm m để phương trình có nghiệm. Đ/s: X = 4; m > 6 


HT2. Tìm tham số để phương trình 3:r 2 +2x + 3 = m(x + l)\jx 2 +1 có nghiệm thực. Đ/s: m < — 3 u m > 2\Ỉ2 

HT3. Cho phương trình yỊx + 1 + ^3 — x — Ậx + 1)(3 — x) = m. 

a. Giải phương trình khi m — 2. 

b. Tìm m để phương trình có nghiệm. Đ/s: X = — 1; X = 3 . 2 V 2 — 2 < m < 2 

HT4. Tìm tham số thực m để bất phương trình yjx 2 — 4x + 5 > X 2 — Ax + m có nghiệm thực trong đoạn [2; 3 ]. 
Đ/s: m < — 1 

HT5. Tìm m để phương trình \Ịx — 3 — 2\lx — 4 + "ịx — ôV X — 4 + 5 = m có đúng hai nghiệm thực phân biệt. 
Đ/s: 

HT6. Tìm m để phương trình m\/ X 2 — 2x + 2 = x+ 2 có hai nghiệm phân biệt. Đ/s: m G (1; Vĩõ) 

= V1 — X 4 + Vl + a; 2 — Vl — a; 2 có nghiệm thực. Đ/s: 


HT7. Tìm m để phương trình m 

3 V 2 -4 


Vl + £ 2 -'Jl-x 2 +2 


m G 


—2V5;- 


HT8. Cho phương trình (x — 3)(a; +1) + 4(a; — 3). 

Đ/s: m > — 4 


a; +1 
a; — 3 


m Với giá trị nào của m thì phương trình có nghiệm. 
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ÔN TẬP 


I. BIẾN ĐỔI TƯƠNG ĐƯƠNG 
HT1. Giải các phương trình sau: 


1 . 

2 . 

3. 

4. |x 


x 2 -l 


X 3 — 5x 2 — 2x + 4 


X — 3x + 1 


x 2 -l 


= 2x + l 
+ ịxị = 1 
b \x — l| = 1 + 


1-x- 


5. |3 — 2x| — |x| = ỗỊ| 2 + 3x| + x — 2j 

HT2. Giải các phương trình sau: 

1. \Ị—X 2 4- 4x — 3 = 2x — 5 

2. \Ịĩ — X 2 + Xsjx + 5 = V 3 — 2x — X 2 


í 


3. 3x + yx — x4-l = — 2 


í 


x ó — 2x + 5 = 2x — 1 


5. \Jx 3 + X 2 + 6x + 28 = X + 5 


6. \fx^~-4x 3 ~4-14x--ĩĩ = 1 — X 

7. sịx^+^x^+Ũc^rỉT+Ỹ = Vẽ(x +1) 

8 . 'j3x-2~y]x+7 =1 

9. \l 3x +1 + yjx + 1 = 8 

10. yịx + 8 — Vx = \lx 4- 3 

11. -Vỗx + 1 + \l2x + 3 = -Jlẩx + 7 

12. <Jx(x — 1) + yjx(x + 2) = 2'ịx 2 

13. yjx + Vĩĩx — 49 + \Ịx — Vĩĩx — 49 = Vĩĩ 


14. a/3x + 8 - ^3x + 5 = a/ỗx - 4 - Vỗx - 7 
: + 1 = 2Vx 4“ V2x +~2 


15. Vx- 

16. 4ĩữx + l + 4ỉx^i = + 42x^2 

17. Vãỉ -ị- 2 -|- Vã- 4“ I = Vã* 4“ X ■ ■) 4“ Vãí 4“ £ 4-~8 


5 2 . /ị -2 . I 5 ~ 2 


18. a Ị— — X + Vl— # + ^ — — X 


ịị-x 2 -^J 


Đ/s: X = — l,x = 


7 ± V 29 5± V 13 

-—f— ,x = „ — 


Đ/s: X = 2,x = 5 
Đ/s: X = 0,x = ±1 
Đ/s: X = 0,x = ±2 


_ 23_3 

Đ/s: X = —— ,x = 

9 23 


14 

Đ/s: X = — 

5 


/1 — x z = X 4-1 

19. yỊ2^ĩj2x^ - 2^Ỉ2x~+3^]2x^ĩ + 3\Í2x+~8^Ỉ2x^ = l 


= 4 


20 . 


. — —Ì-“ 4- \/x + 1 = Va; 2 — X 4- 1 4- V® 4-3 
V X 4- 3 


Đ/s: X = -1 
Đ/s: X = — 1 
Đ/s:x = 2Ux = l4- V 3 

-1 I V13 

Đ/s: X = 1 u X = ——- 

2 

Đ/s: X = — 2 u X = 1 
Đ/s: X = V 3 — 2 

Đ/s: X = 9 
Đ/s: X — 8 
Đ/s: X — I 

Đ/s:x = — — ;x = 3 
9 

9 

Đ/s: X = 0 u X = — 

8 

7 

Đ/s: X = 2-U X = 7 

2 

Đ/s: X = 6 
Đ/s: X = 1 
Đ/s: X = 3 
Đ/s: X = — 1 


Đ/s: x = -~ 

5 


Đ/s: X = l;x = — 
2 


Đ/s:x = l±S 
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21 - 

22. 'ệl2x + l + ^2x + 2 + ^2x + 3 = 0 

23. ^Í3x^ĩ + ^Í2x^ĩ = ^5x + ĩ 

24. %jx + 1 + yjx + 2 + yỊx + 3 = 0 


HT3. Giải các phương trình sau (nhóm nhân tử chung) 

1. (z + 3)yjl0-x 2 = x 2 - X - 12 

2. %jx + l + %lx + 2 = l + \Ịx 2 +3x + 2 

3. 2 ; + 2 V 7 — 2 ; = 2\lx — 1 + 'Ị—x 2 + 82 ; — 7 +1 


4. \Zz 2 + 102 ; + 21 = 3 V 2 : + 3 + 2 \Ịx + 7 — 6 



6. 2 ; — 2\Jx — l — (x — 1)W + 'ìx 2 — X = 0 


7. 2a ; 2 - 62 ; + 10 - 5(1 - 2)yjx + ĩ = 0 

8. V-t 3 “h 2.VĨTT = 22 : -|- \fx 4 “ 4x -t- 3 

9. \lx + l + 2(x + 1) = X — 1 + Vl — X + 3V1 — X 2 

10. Vz 2 + 3z + 2 $ 2 ; + ĩ-\lx + 2) = l 

HT4. Giải các phương trình sau: (rì 2 + B 2 = oj 

1. 4 Va: + 1 = a ; 2 — Ỗ 2 ; + 14 

2 . X 2 — X + 6 = 4 V 1 — 32 : 

3. s 4 - 2x 2 \lx 2 - 2x +16 + 2a ; 2 - 62 ; + 20 = 0 

4. 2 ; + 4 V 2 ; + 3 + 2 V 3 — 22 ; = 11 

5. I 3 V 2 ; — ĩ + 9\íx~+ĩ = 16x 

6 . 24^^+6\Ỉ9^x 2 +6^fĩx + T)(9^x 2 )-x 3 -2x 2 + 10x + 38 = 0 

7. X 2 - 2{x + 1)V3tr + ĩ = 2^2x 2 +5x +2 - 8 aj - 5 

8. 42; 2 +12 + Va; — 1 = 4 5a; — 1 + V 9 — Ỗ 2 : j 

HT5. Giải các bất phương trình sau (nhân liên hợp) 

1. \lx + l + 1 = 4a; 2 + V 3 V 

2. 4Ĩx--3 — VẼ = 2x — 6 

3. Ve — 2 + VĨ-VẼ = 2 x 2 — 5a; — 1 

4. VlOa; + ĩ + V 32 ; — 5 = V 92 : + 4 + \l2x — 2 

5. (Vĩ + X + lj(VĨ + 2 ; + 22 ; — ỗ| = 2 ; 

6 . 3(2 + Va: — 2 ) = 2 a; + Ve + 6 


Đ/s: ÍE = 1 

Đ/s: X = — 1 

_ 19 
30 

Đ/s: 2 ; — 2 

Đ/s: X — —3 

Đ/s: a; = 0;x = —1 
Đ/s: 2 ; = 5;x = 4 
Đ/s: 2 ; = l;x = 2 

Đ/s: 2 : = 1; rc = 2 

Đ/s: 2 = 2 

Đ/s: 2 ; = 3; 2 : = 8 
Đ/s: 2 ; = 0;2; = 1 

Đ/s: 2 ; = 0 

Đ/s: x = -ị 

2 

Đ/s: X — 3 
Đ/s: 2 ; = —1 
Đ/s: 2 ; = 2 
Đ/s: 2 ; = 1 

Đ/s: 2 ; = - 

4 

Đ/s: 2 ; = 0 
Đ/s: X — 1 

1 

Đ/s: X = — 

2 

Đ/s: 2 ; = 3 
Đ/s: 2 ; = 3 
Đ/s: 2 ; = 3 
Đ/s: X — 2 

Đ/s: x = 3;x= 11 ~ 3 ^ 
2 
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7. 9 (V^TĨ-V^H + 3 

8. V 3x 2 — 5x + l — Vx 2 — 2 = yị 3(x 2 


1)-aÍ 


— X —1) —VX — 3x + 4 


9. (x + 1)V X 2 — 2x + 3 = X 2 + 1 


10. (3x + 1)V X 2 + 3 = 3x 2 + 2x + 3 


11. (x -|- 3)"^2x^ -Ị-1 — X 2 -ị- X -|- 3 


12. — + Jx — — = X + .2x — — 
X V X V X 


13. Vx + V3 — x = x 2 — X — 2 

14. Vx + 24 + Vl2 - X = 6 

15. 2x 2 — llx + 21 = 3y/đx — 4 

HT6. Giải các bất phương trình sau: 


1. |3x + ỗ| 


< 


X + 7x 


2 . 


X + 8x — 1 


< 2x + 6 


3. 2x — 3x — 10 > 8 — X 


5. 


6. 


2x + l 


X — 1 

3 


> X + 5 
> |x + 2| 


X + 3 — 1 

HT7. Giải các bất phương trình sau: 

1. \Ỉ2x + 3 < V4x 2 — 3x — 3 


Vx 2 — X — 


12 < X 


3. 


V—X 2 + 4x — 3 > 2x — 5 
a/ỗx 2 — 2x — 2 > 4 — X 


5. VX + 9 + \Ị2x + 4 > 5 

6. Vx + 2 — V 3 — X < Võ — 2x 

7. V7x + ĩ — V3x — 8 < V2x + 7 

8. Vỗx +"ĩ — V4x — 1 < 3 n/x 

9. y[bx~+ĩ — V 4 — X < Vx + 6 X € 


Đ/s: X = 6 

Đ/s: X = 2 
Đ/s: x = 1 ± V2 
Đ/s: X = ±1 

Đ/s: X = 0 ;x = —5 + V13 

Đ/s: X = 2 

, 3 ±Vỗ 

Đ/s: X = —— 

2 

Đ/s: X = — 24;x = —88 

Đ/s: X = 3 


Đ/s: X Ễ Ị-oo;-5 — 2V5 j u Ị— 5;—5 + 2V5 j u (l;+oo) 
Đ/s: X e (—5 + 2V5; 1 ) 


Đ/s: £ G 


—00; 


V37 


u 


1-V2;1+V2 


u 


1 +V37 


;+00 


2x -1 1 


7 +V 57 

4. 1 1 < 

Đ/s: X € (—00;— 3 ) u (— 1; 4 ) u 

;+00 

X 2 — 3x — 4 2 


2 


Đ/s: X € Ị— 00; — 1 — V 7 Ị u Ị—3 + VĨỗ ; lj u (1; — 1 + V 7 ) 
Đ/s: X e [ - 5;-4) u Ị-2;2 - Vã 


Đ/s: X € 


2 ;_ 4 U i 2;+0 °) 


Đ/s: X e [4 ;+00 Ị 

Đ/s: 




Đ/s: X € (—00;— 3 ) u 

Đ/s: X 6 (0;+oo) 
Đ/s: xe[-2;2) 
Đ/s: X ẽ Ị 9 ;+oo) 

Đ/s: X € Ịị+oo 


3 , 

— ;+00 
2 


1 

, X — 1 

Ịx — 2 

1 J 

— 4; 3 

Đ/s: — —- — 2. 

— -> 3 X € 

- —;0 

5 

X ' 

X 

12 

/ 
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10 . 


11 . 


\Ị—X 2 + X + 6 ^ \Ị—X 2 + X + 6 


2x + 5 
2x + 4 


> 


X + 4 


2x - 5 


4. 


lOx - 3x z - 3 > 0 


Đ/s: X £ Ị— 2; — lị u X = 3 
Đ/s: X = 3 u X £ 


15 
3 ’ 2 


12. ^^z <1 


1 — X 


Đ/s: X G 


1-V52;-5juỊl;-l + -v/52j 


13. V-3^ 2 +x + 4 <2 


Đ/s: £ € [— 1; 0) u 


9 4 
7*3 


14. 


1 1 


5 ' 


\ 

„ 3 

1 =>—— 

Đ/s: X £ 

— 00 ; — — 

u 

1;- 

\!2x 2 + 3x-5 2x - 1 


2 1 


2 

/ 


u (2;+oo) 


3 — 2'\jx* + 3a; + 2 1 


. - 2Va; 2 - 


a; +1 


16. Va; 2 + 3a; + 2 + Va; 2 + 6x + 5 < \l2x 2 + 9x + 7 


17. 


Va; 2 — 4a; + 3 — yj2x 2 — 3x +1 > a; — 


1 


18. Va; 2 — 3a; + 2 + Va; 2 — 4a; + 3 > 2Va; 2 — ỗa; + 4 

HT8. Giải các bất phương trình sau (nhân liên hợp) 


2orì 


< a; + 21 


3- 


> X — 4 


3. 


4. 


6a; 


> 2a; + yjx — l + 1 


X + 1 + 1 
2 


a: 2 a; 2 + 3aH 

Ịo; + l- VãT+ĩỊ 2 (* + 1 í 


X -|- 3 x -|-18 
2 



8. -L + \Ỉ2x +1 > V2z + 17 


9. V^V^ + 3a; 2 + 6a; +16 — a/ 4 — a; > 2 V 3 

10. 9(a; 2 +1) < (3z + 7)Ịl- SxTĩỊ 


11. 2jl-- + J2x-- > X 

X V a; 


„ . __ _ í VĨ3 — 1 , 

Đ/s: a; € - -- ;+00 


Đ/s: X = l;x = — 5 


Đ/s: X £ 


1 

— 00 ; — 
2 




Đ/s: a; e [4;+ 00 ) Ui = l 

\{ 0 } 


Đ/s: a; € 


9 7 
2 ’ 2 


Đ/s: X £ [— 1; 8^ 

Đ/s: X £ (10 + 4Vỗ;+oo| 
Đ/s: X £ (— 1; 3) \ ((}} 


Đ/s: X £ 
Đ/s: a; > 2 


3 3 
2 ; 


\{ 1 } 


Đ/s: X > 4 u X = 1 
Đ/s: a; £ Ị0;ềỊ 

Đ/s: X £ íl;-lỊ 

Đ/s: 2 ; £ 


-h 


Đ/s: X £ Ị—2;ũj G |l + VõỊ 
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12. V 2x 4- 4 — 2 V 2 — X > 


12x-8 




13. 2. r +x + 1 +i 2 -4< 
V a; + 4 


9x z +16 
2 


lí 


a; 2 4-1 


Đ/s: a; Ễ 


Đ/s: £ e 


-*! 


u 


( 4 V 2 


-Vã; Vã 


14. (a; - l)Va; 2 - 2x + 5 - 4 x^x 2 + 1 > 2(x + 1 ) 


1Ị- 3 — 2V3T 4- 3a; 4- 2 > 1 


1 - 2\ịx* -x + 1 


16. -^±^^L>1 

a;-VẼ + 1 — Vr 2 — a; 3 


17. \l2x 2 + llx +15 + \jx 2 +2x — 3 > a; 4 - 6 


Đ/s: a; € Ị— (X); — lỊ 
Đ/s: a; e Ị— 00 ;— 2 Ị u 

Vỗ-1 

Đ/s: a; = —-— 

Đ/s: 


Vĩ 3-1 


;+00 


7 


3 

— 00 ;- 

u 

— ;4-00 

i 2 


2 J 


HT9. Giải các phương trình sau (Đặt ẩn phụ không hoàn toàn]: 
1 


( 2 ; + 1)V ÍT 2 — 2 a; 4- 3 = a; 2 4-1 

2. x 2 + (3 - \Ịx 2 +2)x = 1 + 2\lx 2 +2 

3. (3x + l)^2x 2 - 1 = ĩ>x 2 + -X - 3 

2 


4. 3 




2x + 1 - 1 


= X 


14“ 3x 4“ 8^23; 4“ 1 


5. 2 V 2 V +4 + 4 V 2 — a; = Vto 2 +16 

6. 4Va; + ĩ — 1 = 3a; 4- 2 V 1 — 3 ; 4- Vl — a; 2 


7. 2 


2\Jl+ X 2 - Vl — a; 2 ì - Vl-a; 4 = 3a; 2 4 -1 


8. a; 2 4- 2 ( 2 ; — l)Va; 2 4- 3 ; 4-1 — 2 ; 4- 2 = 0 


9. 


( 2 ; 4- l)Va; 2 — 2a; 4- 3 = a; 2 4-1 


10. 6 a ; 2 - lOrc 4- 5 - (4a; - l)V 6 a ; 2 - 63 ; 4 -5 = 0 Đ/s: 2 ; = 


Đ/s: 3 ; = 1 ± V 2 
Đ/s: X = ±VĨ4 
Đ/s: a; = ±l;a; = 5 

Đ/s: 2 ; = 0 

Đ/s: x = ^ệ- 
3 

Đ/s: 2 ; = —- 7 ;a; = 0 
5 

Đ/s: 2 ; = 0 

Đ/s: a; = 0;a; = —1 
Đ/s: X=Ĩ±\Ỉ2 

V 59 -3 


10 


HT10. Giải các phương trình sau (Đặt 1 ẩn phụ): 

1. V 22; 2 + 4a; 4-1 = 1 — a; 2 — 2a; 

2. Va; + 2 4- Vỗ - X + Ậx + 2)(5 - x) = 4 


Đ/s: a; = —2;a; = 0 

_ 3 ± 3 V 5 

Đ/s: X = --- 


3. \]2x 

4. (x 2 + 1) 


2.-1 1 


5. a; 4- 2a;Ja; — — = 3x 4- 1 

X 


x +1 = 3x + 2\2x 4- 5x 4- 3 —16 Đ/s: X — 3 

Đ/s: a; = — V 2 u 2 ; = Vv3 — ĩ 

1± Vỗ 


2 1 ia2 = 5 - xẬx 2 + 4 


6. 


2a; 


z 2 Ậx 2 + 9 


-1 = 0 


Đ/s: 2 ; = 


Đ/s: x — — 


2 

3 V 2 


7. 2 a ; 2 - 62 ; 4 - 4 = 3 V 3; 3 + 8 


8. 2a; z + ỗa; 


-1= ĩVa; 3 


Đ/s: a; = 3± VĨ3 
Đ/s: 2 ; = 4 ± Võ 
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9. X 2 — 4x — 3 = \Ịx + 5 


Đ/s: 1 - -lu X = 


5 + 729 


10. 2x 2 - 6 x - 1 = ^Ax + 5 Đ/s: 

HT11. Giải các phương trình sau (đặt 2 ẩn phụ hoặc chuyển về hệ): 

1. yl5~x + \lx-l = s Đ/s: 

Đ/s: 


2. X +1 = 2v2x -1 


3. 3x 2 + 6 x - 3 = ' a ' + 7 


4. X 2 — 4x — 3 = yỊx + 5 

5. 2x 2 - 6x -1 = 7 ĨẼT 5 

6. 4^ + 2) 2 - 7^(4 - x) 2 + 3^(2 - T) 2 = 0 

7. 7(2 - x) 2 + 7(7 + x) 2 - $7 + x)(2 - x) = 2 

8. ( 2 ; + 3 )7—X 2 — 8x + 48 = 2 ; — 24 


9. -+ , 1 =2 


771; 


X .lo 2 
■ X 


HT12. Giải các bất phương trình sau (Đặt ẩn phụ): 

1 . 


x + 5x + 28 


2. x(x — ấ)\[—x 2 + 4x + (x — 2 ) 2 <2 


4. V 3 — X + \lx + 2 + 3 < 37— X 2 + X + 6 


5. 


yịx + A + \lx - 4 f 

--< 2 ; + V: 


< X + Vx —16 — 6 


73x 2 + 62 ; + 4 < 2 — 22 ; — X 2 


7 . 2 ]Ẽízl>^—+i 


; 32 : — 1 

( 2 ; + l)(x - 3)7— X 2 + 2x + 3 < 2 - (x -1) 2 


9. X + 


35 

> — 


V7+ 12 


10 . 


1 32 : 

- 2 —- + 1 > 


777 


X = 1 — V 2 u X = 2 + V 3 
2 ; = 0; X = 5 

1 _—1 ± Vỗ 

X = 1; X =--— 


Đ/s: X = 


—5 + V73 - 7 -VẽÕ 
=-„-= ——- 


6 6 

5 + 729 


Đ/s: 2 ; = — l;x = 

Đ/s: x = l-yÍ2;x = 2 + S 

Đ/s: 2 ; = — 6 ; a; = 1 

Đ/s: X = -2 - 2-Jĩ-x = -5 - Tiĩ 

__— 1 —-s/ã 

Đ/s: X = l;x = - 


Đ/s: 2 ; e (—9; 4) 

Đ/s 


2; e 2 - 


(2 — Vã;2 + Vã) 


3. V 7 ĨT 7 + >/ 7^6 + 2749x^+7x^42 < 181 - 14x Đ/s: 


X e 


6 , 
7 ;6 


Đ/s: 

Đ/s: 

Đ/s: 

Đ/s: 

Đ/s: 

Đ/s: 


X e |-2;-l u 2;3 
145 


X e 


-;+00 


36 

xe (—2;0) 

X e (— 00; 0 ) u 

X e (1 — 

5 


1 

-;+00 

2 


X e 


Đ/s: X e 


1 X M i — X 

HT13. Giải các phương trình sau (sử dụng tính đơn điệu của hàm số] 


1 ; 


- 1 ; 


u 


72 


-;+00 


75 


6 


+ 3 


= 14 


' 3 — X V 2 — X 

2. \/3x + 1 + 7^t + 77 x + 7 = 4 

3. 4x 3 + X — (x + l)^2x + ĩ = 0 X = -!——— 


Đ/s: 

Đ/s: 

Đ/s: 


3 

X = — 
2 


X = 1 


-1 + 721 
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4. x(ẩx 2 + 1) + {x - 3)Võ - 2x = 0 

5. (2x + 3)V4x^+12xTĨĨ + 3x(l + sỊỹx 2 +2) + 5x + 3 = 0 

6. yjl + \Ỉ2x-x 2 + \ll-\Ỉ2x-x 2 = 2(x-lý(2x 2 -4:X + Í) 

7. X 3 +1 = 2^2x - ĩ 

8. 8s 3 - 36a; 2 + 53a; - 25 = %3x-5 

9. X 3 - lỗa; 2 + 782 ; -141 = ứỈ2x - 9 

10. 2x 3 +x 2 - 3x + l = 2(3x - l)yj 3x-l 

HT14. Giải bất phương trình sau (sử dụng tính đơn điệu của hàm số] 

1 . \Ịx + 1 > 3 — \lx + 4 

2. slòx — 1 + \Ịx + 3 > 4 

3. 2(ar - 2)Ị^4a; - 4 + ^2x + 2 ) > 3x - 1 

4. (1 + 2)V^TĨ > 27z 3 - 27a; 2 + 12ar - 2 

5. 3 V 3 — 2x + 5 - 2a: < 6 

V2a:-1 


Đ/s: x = —\ 


Đ/s: 2 : = 0;a; = 2 
Đ/s: 2 ; = l;x = 

Đ/s: X = 2-,x = 

Đ/s: X = ẩ-,x = 


- 1 ± 


Vi 


2 

5± V 3 
4 

11 ± Vỗ 


Đ/s: a; 


3 ± 


V 5 


Đ/s: 2 ; Ễ (0;+oo) 
Đ/s: X € Ịl;+ooj 

Đ/s: X > 3 


Đ/s: 2 ; Ễ 
Đ/s: 2 ; € 
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TUYẾN TẬP ĐÊ THI ĐAI HỌC CÁC NĂM 


HT15. Giải bất phương trình: 


1 ) (B - 2012 ) X + 1 + Vx 2 -4x + l > 3 Vã; 


2) (A - 2010) - x = > 1 

1 — sl^x 2 — X + 1 ) 


3) (A - 2005) Võx-1 - Va: — 1 > V2x-4 


. Ậ(x 2 - 16) Ị -- 7-x 

4) (A - 2004) v 7 ’ + Va; - 3 > 7== 


Va: — 3 Va; — 3 


5) (D - 2002) (x 2 - 3x)^2x 2 — 3x — 2 > 0 


2x- - 3x - 2 > 0 


Đ/s: 1) 0;— U[4;+oo) 
4 



3) 2 < X < 10 


4) X > 10 - V 34 


5) X < — 7ux=2Ux>3 
2 


HT16. Giải các phương trình sau: 

1) (B - 2011) 3 V 2 + X - 6 V 2 — X + A^A-X 2 = 10 - 3x 

2 ) (B - 2010) V3x + 1 - Vô-X + 3x 2 - 14x - 8 = 0 

3) (A - 2009) 2\Ỉ3x — 2 + 3^6 - 5x -8 = 0 

4) (D - 2006) \Ỉ2x — 1 + X 2 - 3x + 1 = 0 

5) (D - 2005) 2yjx + 2 + 2^lx + í - yỊx + 1 = 4 

Đ/s:l)x = ị 2) x — 5 3) X = -2 4)x = 2-V2 5) X = 3 

5 
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CHUYÊN ĐÊ HỆ PHƯƠNG TRÌNH 


I. CÁC DẠNG HỆ PHƯƠNG TRÌNH cơ BẢN 


1. Hệ phương trình bậc nhất hai ẩn 


a^x + b^y = Cị 
a 0 x + br,y = c 2 


(àị + bị ^ 0, àị + &2 ^ 0) 


Giải và biện luận: 


Tính các định thức: D = 

ữ i \ 

, D = 

C 1 \ 

, D = 

ữ i °1 


a 2 ^2 

' X 

c 2 ^2 

y 

ữ 2 °2 


Xét D 

Kết quả 

D*0 

Hệ có nghiệm duy nhất 

ct 1=1 

II 

5* 

II 


D = 0 

D x ĩ*0 hoặc Dy ĩ*0 

Hệ vô nghiệm 

D x = Dy = 0 

Hệ có vô số nghiệm 


Chú ý: Để giải hệ phương trình bậc nhất hai ăn ta có thể dùng các cách giải đã biết như: phương pháp thế, phương 
pháp cộng đại số. 

2. Hệ gôm 1 phương trình bậc nhất và 1 phương trình bậc hai 

• Từ phương trình bậc nhất rút một ẩn theo ẩn kia. 

• Thế vào phương trình bậc hai để đưa về phương trình bậc hai một ẩn. 

• Số nghiệm của hệ tuỳ theo số nghiệm của phương trình bậc hai này. 

3. Hệ đổi xứng loại 1 


Hệ có dạng: 


/( 3 , ỳ) = 0 
g(x,y)= 0 


(với f(x,y) =f(y, x) vầg(x,y) = g[y, xj). 


(Có nghĩa là khi ta hoán vị giữa X vay th \f(x,y) vằg(x,y) không thay đổi). 

• Đặt s = x+ y, p = xy. 

• Đưa hệ phương trình (I) về hệ (II) với các ẩn là s và p. 

• Giải hệ (II) ta tìm được s và p. 


• Tìm nghiệm (x, y) bằng cách giải phương trình: X 2 - sx + p = 0. 

4. Hệ đổi xứng loại 2 


Hệ có dạng: 


m 17(3,2/) =0 (1) 

u \f(y,x) = 0 (2) 


(Có nghĩa là khi hoán vị giữa xvày thì (1) biến thành (2) và ngược lại). 
•Trừ (1) và (2) vế theo vế ta được: 


(I)« 


f(x,y)-f(y,x) = 0 

f(x , y) = 0 


• Biến đổi (3) về phương trình tích: 


(3) 

(1) 


• Như vậy, 


(3) <=> (x-y).g(x,y) = 0 <=> 


x = y 

g(x, y)=0' 


/(3,2/) = 0 


(I)« 


x = y 
/(3,2/) = 0 
g(x, y)= 0 


• Giải các hệ trên ta tìm được nghiệm của hệ (I). 
5. Hệ đẳng cẩp bậc hai 


Hệ có dạng: 


(I) 


a^x 2 + b^y + c^y 2 = dị 
a 2 x 2 + br,xy + c 2 y 2 = d ọ 
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• Giải hệ khi X = 0 (hoặcy = 0). 

• Khi X & 0, đặt y = kx. Thế vào hệ (I) ta được hệ theo k và X. Khử X ta tìm được phương trình bậc hai theo k. Giải 
phương trình này ta tìm được k, từ đó tìm được (x;y). 

Chú ý: - Ngoài các cách giải thông thường ta còn sử dụng phương pháp hàm số đểgiải (sẽ học ở lớp 12). 

- Với các hệ phương trình đối xứng, nếu hệ có nghiệm (x Q ;y ữ ) thì (y ữ ;x ữ ) cũng là nghiệm của hệ. Do đó 

nếu hệ có nghiệm duy nhất thì X Q = y ữ - 


BẢITẪP 

HT1. Giải các hệ phương trình sau: 

X + xy + y = 11 


1 ) 


4) 


X 2 + y 2 — xy — 2(x + y) = —31 


X . y 
- + - 
y X 

X + y = 6 


13 

6 


Đ/s: 1) 

4) 

HT2. Giải các hệ phương trình sau: 

1 ) 


2 ) 

5) 

2 ) 

5) 


X + y = 4 

2 , , 2 _ 10 

X + xy + y =13 


3 , 3 ,3 , „3 _ ,7 

X + X y + y =17 

X + y + xy = 5 


3) 

6 ) 

3) 

6 ) 


xy + X + y = 5 

2 „2 , , 

X + y + X + y 


X 4 + X V +y A = 481 

2 I I 2 _ Q r 7 

X + xy + y = 37 


X + 2y = 

2 , 0 2 

X +3 y 

-1 

-2x = 2 

2) 

X 2 - 2y = 2 
2x 2 + xy — y 

= 9 

3) 

2x 2 + 4 y 2 
X 2 + y 2 + 

+ X = 19 

y = 7 




2) (2;1) 

3) (lí 2); 

'3 5 ' 

5-V 33 

3 +V 33 

5 +V 33 

3 -V 33 

7 

2 ’ 2 

4 

4 

4 

4 


HT3. Giải hệ phương trình sau (đẳng cấp bậc 2) 

X 2 + xy — y 2 = —1 


1 ) 


4) 


X 2 — xy + y 2 =7 
X 2 — 2 xy — 3 y 2 = 0 


X 2 — 3 xy + y 2 = 5 
2x 2 — xy — y 2 =2 


Đ/s: 1) (3; 1); (— 3; — 1); 


7 _ 7 
3 ’ V 3 


2 ) 

5) 

7 /7 
31 3 


2a; 2 — xy + 3 y 2 = 12 


3a: 2 + 5 xy — 4ĩ/ 2 = 38 
ỗa; 2 — 9xy — 3 y 2 = 15 


3) 


X 2 — Axy + y 2 = 1 
y 2 — 3 xy = 4 


3) (— 1;—4),(1;4) 4) (-1; 1),(1;-1) 

HT4. Giải các hệ phương trình sau (đối xứng loại 1) 


2 ) ( 1 ; 2 );(— 1 ;— 2 ); 

5) (—3; —1), (3; 1) 


9 7 [ 9_ 7_ 

. Vãĩ ’ V 31 J 1V 31 ’ V 31 , 


1 ) 


4) 


7) 


xy(x + 2)(y + 2) = 24 
X 2 +y 2 + 2(x + ỳ) = 11 

X 2 + y 2 + X + y = 4 
x(a: + y + 1) + y{y + 1) = 2 

X +2/ + xy = 13 
X 4 + ỉ/ 4 + x 2 y 2 = 91 


2 ) 


5) 


8 ) 


X 3 + í/ 3 = 12(x + y) 
X — y = 2 

j X 2 + 4x + y = 7 
x(x + 3)(x + y) = 12 

x \fy + y7x = 6 

x 2 y + y 2 x = 20 


3) 


6 ) 


2„, , „2 _ on 

X y + xy =30 

3 I 3 _ Q r 

X +y =35 


yỊx + 1 + yỊy 1 — 2 + 1/2 
7x + 7ỹ = \Ỉ3 +1 


Đ/s: 1) (1;-4), (1;2), (2;-3),(2; 1), (-4;-3), (-4; 1), (-3;-4),(-3;2) 


2) (—2; —4), (4; 2), (1; — 1) 
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3 ) ((3; 2 ),( 2 ;3) 4) (- 2 ; 1 ),( 1 ;- 2 ),(-V 2 ; V 2 ),(V 2 ;-V 2 ) 

rl , ^ Í -3 + V 2 Ĩ.-H-V 2 ĨÌ Í- 3 -V 2 I.-II + V 2 Ĩ' 

J 1 ; 2 2 j’Ị 2 2 

7) (—3; — 1),(— 1; —3),(1;3),(3; 1) 8) (1;4),(4;1) 

HT5. Giải các hệ phương trình sau (hệ đối xứng loại 2) 


6) (3; 1), (1; 3) 


1 ) 


2x + yịy- 1 = 5 
2 y + 7x — 1 = 5 


2 ) 


4) 


X + ịỊy -1 = 1 

y + 7x — 1 = 1 


5) 


2 _ 1 

3x 2 = 2y + - 

y 

3 y 2 =2x + - 

X 


x ó = 3x + 8í/ 
ỉ/ 3 = 3 t/ + 8x 


3) 


7^ + 5 + \Ịy — 2 = 7 
\Jy + 5 + 7x - 2 = 7 


6 ) 


X + 


Ỉ/ + 


2art/ 


í 


= X +y 


x z —2x +9 
2xy 


í 


■ = y +x 


Đ/s: 1) (2; 2) 

4) (1;1) 


2 ) ( 1 ; 1 ) 

5) (0;0),(7n;7ĩĩ),(-7ĩĩ;-7ĩĩ) 


y- 27/ + 9 
3) (11; 11) 

6 ) ( 0 ; 0 ), ( 1 ; 1 ) 


II. CÁC PHƯƠNG PHÁP GIẢI HỆ PHƯƠNG TRÌNH 

1. Phương pháp rút thế, phương pháp cộng 
HT 6 . Giải các hệ phương trình sau: 


1 ) 


4) 


x ổ — 2 xy + 5y = 7 
3x 2 — 2x + y = 3 


5x z —3 y = X — 3 xy 

„3 2 _ 2 Q„,3 

X — X = y —3 y 


2 ) 


2x 3 + 7/(x +1) = 4x 2 
5x 4 - 4x 6 = y 2 


3) 


-\ly +1 = 7 


7 / + 2(x — 3 )yịx + 1 = — — 
4 


5) 


/t/+x + 7/ + 1 + 7/ = 18 
ìỊx 2 + X + y + 1 -x + a/ỉ/ 2 +x + 7/ + 1- y = 2 


6 ) 


1 
1 + 


12 


y + 3x 
12 


í/ + 3x 


7 x = 2 

77 = 6 


1 ) ( 1 ; 2 ), 


6-2733 -153 + 44^ 1 í 6 + 2 V 33 -153-44^23 

7 ’ 49 ’ 7 ’ 49 


3) 


3;-l 

; 4 


4) (0; 0), (— 1; 1), 


7 

1 1 
2 ’ 2 


2 ) ( 0 ; 0 ), ( 1 ; 1 ), 


1 1 

2 5 2 


5) (4; 4) 6) (4 + 273512 + 673 ) 


2. Tìm môi liên hệ giữa x,y từ 1 phương trình rôi thê vào phương trình còn lại 


1 ) 


3) 


5) 


7) 


xy + X — 2 = 0 

2x 3 — X 2 y + X 2 + y 2 — 2 xy — y = 0 


X 3 — 6x 2 7/ + 9xt/ 2 — 4t/ 3 = 0 
7^-y + 7x + T/ = 2 

?/ 4 — 2xị 2 + 7 7 / 2 = — X 2 + 7x + 8 

V 37/ 2 +13 -7l5-2x = 7z + l 


X + 3 = 2yị{?>y — x)(y + 1) 

^y-2-ị 


X + 5 


2 ) 


4) 


6 ) 


8 ) 


ĩ)X 2 y — 4xt/ 2 + 3t/ 3 — 2(x + 7/) = 0 
xy{x 2 +y 2 ) + 2 = (x + 7/) 2 

xy + X + y = X 2 — 2y 
x^Ịĩỹ — y\lx — 1 = 2x — 2y 

7x — 1 — 77 = 8 — X 3 

(x - l) 4 = 7/ 


= xy - 2y - 2 


\jx + y + 7x-t/ = 1 + ^Ịx^-ỹ 2 

7x+77 = 1 
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2x 2 + xy— y 2 = 5x — y — 2 
X 2 + y 2 + X + y = 4 


9) 

Đ/s: 1) (1; 1), 


3x 2 + 1 + 2y{x + 1) = 4 y\jx 2 + 2y + 1 
y{y-x) = 3- 3y 


■Vs 


-S 


-1 +Vỗ 


;Vỗ 


10 ) 

2 ) ( 1 ; 1 ),(- 1 ;- 1 ), 


3) (2;2),Ị32-8VĨ5;8-2VĨ5j 

6 ) ( 2 ; 1 ) 


9) (1;1). 


4 _13 
5’ 5 


4) (5;2) 
7) (3; 2) 

10 ) ( 1 : 1 ), 


415 17 
51 ’ 3 


3. Đặt ẩn phụ chuyên vê hệ CO 1 bản 

HT7. Giải các hệ phương trình sau: 


1 ) 


4) 


7) 


10 ) 


8(x 2 + y 2 ) + 4xy + ■ 5 


(x + y) 2 


= 13 


2x + ■ 


1 


= 1 


x + y 

Đ/s: 1) (0; — 3), (3; 0) 2) 


3 1 
2 ’ 2 


5) (1;4) 


( 2 ; 1 ) 

6) (—3; 2), (1; 2) 


3) (1; — 1), (—3; 7) 

'l 


7) (1; 2). 


;1 


9) (1; 0) 10)(0;1) 

4. Phương pháp hàm sô 

HT 8 . Giải các hệ phương trình sau: 


1 ) 


4) 


7) 


9) 


\Ỉ2x + 3 + V 4 — y = 4 
^2y + 3 + V 4- X = 4 


a; 3 (4 y 2 +1) + 2(a: 2 + 1)W = 6 
x 2 y( 2 + 2 Ậ y 2 +1) = x + Va: 2 +1 


■= Vỉ/ + 45 - Vỉ/-5 

= Va: + 45 — Va; + 5 


2 ) 


5) 


8 ) 


2 V 2 V 2 

V^ ; v^. 

5) (3;-2),(3;2) 

8 ) ( 1 ; 0 ) 


xy — X + y = 3 

X 2 + ỳ — x + y + xy = 6 

2) 

X 

X + y + — = 5 

y 

(x+ ?/)- = 6 

y 

3) 

X 2 + xy + y 2 = 19(x — ỉ/) 2 

X 2 -xy + y 2 = 7(x — y) 

5) 

12x + 3y — ấ^Ịxỹ = 16 

V 4x + 5+ Vỉ/ + 5 = 6 

6) 

y + xỳ 2 = 6x 2 

,,22 r 2 

1 + X ỉ/ = 5x 

8) 

X 2 + 1 + y Ịx + V = 4ĩ/ 

(x 2 + l)(ỉ/ + x-2)= y 

9) 


2^2x + y = 3 — 2x — Ị 
X 2 — 2xy — y 2 =2 


í 


x z +2x + 6 — y = 1 


x z + xy + y z = 7 


ẩxy + 4(a: 2 + ỉ/ 2 ) + 


= 7 


(x + yf 


2x + ■ 


x + y 


= 3 


4) (0; 0), (3; 2), (— 2;—3) 
8) (1; 2), (—2; 5) 


x à — 3x = y —3 y 
x G + y 6 = 1 


í/(l + a: 2 ) = a;(l+í/ 2 ) 

2 . o n 2 _ -1 

X + ỏy =1 

V 2a; +T — V 2 Z/ + ĩ = x-y 

X 2 — 12ư:7/ + 9?/ 2 +4 = 0 


3) 


6 ) 


X + ■ 


1 , 1 
-—= Ỉ/ + 


a - 2 +1 


ỉ/ 2 +l 


L 2 + ±= 3x+2x - 2 

f y 2 y 
Va; 2 +21 = VV^ĩ + y 2 

\Ịy 2 +21 = Va; — 1 + X 2 


(23 - 3x)V7 - X + (3?/ - 20)Ve - V = 0 

V2x + vy + 2 — V—3x + 2ĩ/ + 8 + 3x — 14x — 8 = 0 


10 ) 


x a — 2y + 1 = 0 


(3 — x)V2 — X — 2y^2y — 1 = 0 
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11 ) 


13) 


y 3 + 3 y 2 + y + 4a; 2 — 22x + 21 = (2x + l)\Í2x — ĩ 
2x 2 — lla; + 9 = 2 y 

Ặ 


4V1 + 2a fy -l = 3x + 2\ỊĨ-2x*y + 


Vĩ" 


2 x 3 y — X 2 = Va; 4 + X 2 — 2 x 3 y 

2 ) 




+ 1 


Đ/s: 1) (3; 2) 
4) 


4 


1 

1 


1 

1 



V2 

1 ^2] 

'1 1’ 

' 

1 

1' 


[2 ’ 2] 


2 ’ 

2 



7) (4; 4) 

10 ) ( 1 ; 1 ) 

13) 


5) 

8) (V2;V2) 

11) (1; 0), (5; 2) 

14] <l;-l),í+^ĩ -ỂLl 


12 ) 

14) 


2 y 3 + y + 2xyll — X = 3\lĩ — X 
\j2y 2 + ĩ + y = 4 + \lx + 4 

(a; + Vl + X 2 ) (y + Ậ + y 2 ) = 1 

x^Ịõx-~2xỹr-l = 4 ^ 2 / + 62 ; +1 


3) 


1 + VỸ 1 +VỸ 

3 ’ 3 


6 ) ( 2 ; 2 ) 


9) (5;4) 
12) (-3; 2) 
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